I'pabeBuncku ¢akxynrer YHuBep3urera y beorpamy 25.4.2026.

3aBpmau ucour 3 Maremaruke 1

IIpe3ume u mme: Bpoj nnnekca:

1. /lepmHucaTu mojaM WHBEpP3HE MATPUIE U IMOKA3aTH Ja MaTpuia A MOKe UMaTU HAjBUIIE jenHY
WHBEP3HY MaTpPUILy. (2)

Hedpumunnuja 2.20 wva crpanu 64. Axo 6u martpurne X m Y Ouse nHBep3HE MATPUIE 38 MATPUILY
A, ouna je AX=XA=1u AY =YA=1. OnaBne je:

X =XI=X(AY)=(XA)Y =1Y =Y.

2. [ledpunucaru tpar marpune. llokazaTu ma maTpuie pena n YWju je Tpar jeIHAK HYJId 00pas3yjy
BEKTOPCKU MPOCTOP U OAPEAUTHU HETOBY AUMEH3U]Y. (2)

Tpar marpune je 36up exemenara riaasue aujaronase. O3maummo ca W CKyn CBUX KBAAPATHUX
MaTpulla n-TOT pena 4Yuju je Tpar jenHak Hysau. Tana 3a A,BeW u \ € R Baku:

Tr(A+B)=Tr(A)+Tr(B)=0+0=0 w Tr(AA)=X-Tr(A)=X-0=0.

Iakine, A+ Be W u M € W, onakriyie 3aKk/mpbydyjeMo na je W mOTHpOCTOP BEKTOPCKOT IPOCTOPA
V =M, (R), ma je m cam BeKTOpPCKHU mpocTop. [lame, Kako je

a1 +a29 + - +app = O,

jelaH o mUjaroHAJIHUX ejleMeHaTa je JuMHeapHa KoMOMHaIMja mpeocTainux, Te je dim(W) =n? - 1.

3. ,Heﬁl)I/IHI/I(jaTI/I HOjMOBe COIICTBEHUX BPEIHOCTU M COIICTBEHUX BEKTOPa KBaJAPaTHE MaTpHUIE. SaTuMm

OOPEeIUTH COICTBEHE BPEITHOCTU M COICTBEHE BeKTope MaTrpuue A = [aijlax2, TO€ je a;; =i-j. (3)
Hedpuunnuja 2.44 wa crpanu 91. 0 1]
ConcreeHe BpemHOCTU MaTpuie A = CY KOMILJICKCHE, A\ = ¢ U Ay = —i. VI3 jemgmauuna

AX =iX, omHocao AX =-iX, nobujaMo COICTBEHE BEKTOpPE:

x- i) )
Z_ -1

4. Popmynucatu teopemy Romu-IllIBapu-BymakoBckor. (1)

Teopema 2.30 ma crpanm 97.

5. IlepmamcaTu nojaM BEKTOpPCKOr npoctopa. latu mpumMep BeKTOpCKOr mpoctopa V nuMmensuje 6 u
HBeTroBOT noTnpoctopa W nuMmensuje 4. (2)

Hepuannmja 2.25 ma crpanm 68. Kao mpumep Hajje IHOCTABHUjE je y3€TH PEAJIHU BEKTOPCKU
npoctop V = RS u meros nornpoctop W = R*.




6. Onpemutu tauky N cumerpuuny tauku M(1,1,2) y omHocy Ha ocy Oz. (2)

Tauxka M’'(1,0,0) je HopMmasHa npojernuja Tavke M Ha ocy Oz, Te TpaykeHAa CUMETPUYHA TAUKA
N mmva roopauuate (1,-1,-2).

7. IlepmHaucary nojaMm Tauyke HaroMmiaaBama Huza. Jlatm npuMmep Hu3a ca IBe Tayke HArOMUJIABAMA,
TaKo Ja jemHa O mUX Oymae KoHadHa, a Apyra OeCKOHAYHA. (1)

Hedpuunnuja 4.13 va crpanu 176. Kao nmpumep MoxkeMoO y3eTu HU3

an =n(1+(~1)").

8. [ledpmHHUCcaTu mojaM JIOKAJHOI MaKCHMyMa U IIOjaM CTalMOHapHe Tauke (yHknuje. lIposepurm
TavyHOCT ciaenehux uckasza; p: Axo je M cranuonapHa Tavyka QyHKIUje f, OHAA je M Tayka JOKAJIHOT
ekcTpemyMa. ¢: Ako je M Tadka JOKAJHOT €KCTpeMyMa, OHaa je M cramuoHapHa Tadvka (QyHKINUje
f. ObpaznoxuTU 0ArOBOP. (2)

Hedpumunnuja 6.4 Ha crpanu 223 n nepurunuja 6.5 Ha cTpanm 225.

O6a uckasa p u ¢ cy HeTauHa. Kao KoHTpanmpumMep 3a UCKa3 p MOke ce yzetu GpyHrnuja f(z) = 22,
IOK Ce 3a MCKa3 ¢ MO)Ke mocMmarpaTtu ¢pyHkmuja g(z) =1-|z|.

9. dopmynucaru u nokaszaru Kpouerep-KamenujeBy Tteopemy. (3)

Teopema 2.18 va crpanu 87.

10. Popmynucaru TejmopoBy popmyny ca ocrarkoM y IleanoBom obuuky. MzBectu MaknopeHoBY
dopmysy cremena 3 3a Gpymrrmujy f(x)=1+z. (2)

Teopema 6.14 va crpanu 236.
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